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ОБ ОДНОМ КЛАССЕ ГАРМОНИЧЕСКИХ  ФУНКЦИЯХ  ОПРЕДЕЛЕННЫХ В НЕОГРАНИЧЕННЫХ   ОБЛАСТЯХ

Известно, что для гармонических функций определенных в неограниченных областях теорема единственности неверна. Однако, при  некоторых  условиях на область и на функции теорема единственности остаётся  справедливой. 

 Пусть  .

Если    ω=y3+iη, 


то, для функции    определенного  равенством                        
имеет   место оценка: 


                               


где  ,  и
 С  некоторая константа не зависящая от х .
Доказательство: так как   

                               

           Если обозначать                           


   тогда 	


 Для оценки функции преобразуем подынтегральное выражение в виде: 

 Кроме того


                                             .


,             поэтому          .

     	Так как 


Так  как ,





то существует такое  положительное число  ,  что для     функция

                                       
 ограничено. 

Если , то имеет место неравенство

                                        

Кроме того    Таким образом, мы получим


                             
Аналогично,

                            
Из полученных неравенств следует доказательство предложения:

             
Для  некоторого класса гармонических функций определенных в неограниченной области  с некомпактной границей используя доказанное предложение устанавливается интегральное представление. Далее, применяя теорему Ландиса доказывается теорема единственности для гармонических функций в неограниченной области.
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