		Зебинисо Ашурова, Умидахон Жураева 
Хусен Файзуллоев 
(Узбекистан, Самарканд) 

О БИГАРМОНИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ  ДВУХ ПЕРЕМЕННЫХ 


		В данной работе строится функция Карлемана для полигармонических функций второго порядка (т.е. для бигармонических функций), определенных в  области  .







Функции  и , при  определим следующими равенствами                    (1.0.0)                     где  площадь    единичного шара в 



                        ,


Здесь берется регулярная ветвь аналитической функции  в   плоскости с разрезом  вдоль  вещественной  отрицательной полуоси, которая вещественна при вещественном  .

                                          (1.0.1)



где,  в дальнейшем через -обозначаем все постоянные числа,  


		Лемма 1.0.1 Функция  определенная формулой (1.0.1)                             имеет вид   

где                           



              ,,

	Лемма  1.0.2      Функция , определенная формулой (1.0.0),

при  - является гармонической  функцией по переменной у.


Лемма  1.0.3 .     где  




гармоническая  функция    в        по   переменному      включая и  точку  ,    является бигармонической функцией:             

                                                       


  	Теорема 1.  Функция , определенная формулой (1.0.1)                              при  - является полигармонической  функцией второго порядка (т.е. является бигармонической функцией).






	Теорема 2. Для функции  определенная формулой (1.0.1)                              (),  справедлива равенство , , где  гармоническая функция  по переменной , включая и точку .

Доказательство :   Теперь для разности       имеем


    

Так  как  первое и второе слагаемое  в правой части изображает непрерывную функции точки у в , включая и точку у=х, и кроме того                        

                          




Таким образом , функция  как разность двух гармонических функций гармонична в  и непрерывна  в , значить  она  является гармоническая функция в .


Для    функции      и    имеет   места  представление                                  


                                   .


	      Лемма 1.0.4.  Для функции , определенная формулой  (1.0.0),  имеет место неравенство                   
Доказательство : Для того чтобы получить эту оценку, преобразуем подынтегральное выражения 







 где  площадь    единичного шара в ,  ,     в виде:     

              


Тогда  так, как                                        

         Поэтому   
Из последних  неравенств получим 

                    

   Следовательно,                    .

Следствие.  Для  функция , определенная формулой (1.0.0), 

справедлива   равенство:                

      Лемма 1.0.5.  Для функции , определенная формулой  (1.0.0),  имеет место неравенство 

                              
Доказательство :  Так, как

 

При 



При 

 




Следовательно 






Лемма 1.0.6. Пусть - внешняя нормаль к границе . Тогда для функции  справедливы неравенства:     

                                      





Доказательство :  Так как  , из полученных оценок для ,  ,   

получим                        .
Литература:
1. Yarmukhamedov. Sh. Ya. a Task Cauchy  for polyharmonic of the equation. The reports of WOUNDS 2003 volumes 388, №2, with 102-165.
2. Mazhya. B. G., About the decision of a task Cauchy for the equation Laplace (uniqueness, approximation). Works ММО, 1974, т.30, with 61-114). 
3. Жураева Н.Ю.  Об интегральном представлении  полигармонических функций. Ташкент. ДАН РУз № 3, 2008г. с.18-20.
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