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О СКОРОСТИ СХОДИМОСТИ В ЗАКОНЕ БОЛЬШИХ ЧИСЕЛ

Пусть 
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 - соответствующий ей вариационный ряд.


Рассмотрим линейную комбинацию порядковых статистик
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Пусть 
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где  
[image: image9.wmf]{}

n

a

 - последовательность положительных чисел, для которых 
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Положим
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Из случайных величин 
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Определим
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Тогда справедлива следующие леммы.


Лемма 1. Пусть
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Доказательство леммы 1. Аналогично доказательству соотношения (1.7) леммы 1 (см[1], с.358), причем используется лемма 2, которая доказана в работе [2].


Лемма 2. Пусть 
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 - порядковые статистики,
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где 
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 - положительные константы, и пусть 
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Справедливы следующие утверждения:


Теорема 1. Пусть 
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Тогда
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при любом фиксированном 
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Теорема 2. Пусть  
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Тогда
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при любом фиксированном 
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Доказательство теоремы 1. Введем в рассмотрение следующие события:
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Здесь 
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Согласно последнему
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Из (1), положив 
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Из последнего, имея в виду то, что случайные величины 
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[image: image48.wmf](

)

(

)

(

)

112

111

||||||

nnn

nnn

PTnPTnnPXa

ee

¥¥¥

===

³£³+³=S+S

ååå


(2)


Далее, так как по определению 
[image: image49.wmf],

ii

XY



[image: image50.wmf]||,||2

inin

MXaYa

££

,

то, согласно лемме 1, при 
[image: image51.wmf]1

nn

xnBM

e

-

³³

 получим


[image: image52.wmf](

)

||exp

8

n

n

n

PTn

aL

e

e

æö

³£-

ç÷

èø

.


В силу последнего
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Теперь выбираем
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Тогда
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при любом фиксированном 
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Теперь переходим к оценке 
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По выбору последовательности 
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если 
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Здесь 
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 и С – положительная постоянная, зависящая только от (,(  и L, причем не всегда одна и та же. Соотношения (3), (4) вместе с (2) завершают доказательство теоремы 1.


Теорема 2 доказывается аналогично теореме  1.
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